
I. SZÁLLÍTÁSI, ÖSSZETETT SZÁLLÍTÁSI ÉS HOZZÁRENDELÉSI FELADATOK 

1.Feladat 

 

 

 
 

 
2.Feladat 

 

 

 
 

 
3.Feladat 
A B1, B2, B3 bányákból az E1, E2, E3 erőművekbe lehet szenet szállítani. A bányák havi kapacitásait, 
az erőművek havi igényeit és az egységnyi szállítási költségeket az alábbi táblázat tartalmazza. 

 
a. Készítsen lehetséges induló bázismegoldást az északnyugati sarok módszerrel! (Az eredményt írja az 
alábbi táblázatba!)  

 E1 E2 E3  
B1    150 
B2    150 
B3    100 

 100 100 200   

b. Adjon meg egy optimális bázismegoldást a duál-optimális változókkal együtt! (Az eredményt írja az 
alábbi táblázatba!)  

     
    150 
    150 
    100 
 100 100 200  

c. Mekkora a célfüggvény optimális értéke? 
d. Hogyan változik az optimális célfüggvényérték, ha az E1 erőmű igényét és a B2 bánya kapacitását 
egyaránt x-szel növeljük, ahol x egy kis pozitív szám? 
4.Feladat 
A P1, P2, P3 pékektől a B1, B2, B3 boltokba lehet kenyeret szállítani. A pékek napi kapacitásait, a 
boltok napi igényeit és az egységnyi szállítási költségeket az alábbi táblázat tartalmazza. 

 
a. Készítsen lehetséges induló bázismegoldást az északnyugati sarok módszerrel! (Az eredményt írja az 
alábbi táblázatba!)  

 B1 B2 B3  
P1    160 
P2    100 
P3    50 

 50 100 160  
b. Adjon meg egy optimális bázismegoldást a duál-optimális változókkal együtt! (Az eredményt írja az 
alábbi táblázatba!)  

     
    160 
    100 
    50 
 50 100 160  

c. Mekkora a célfüggvény optimális értéke? 
d. Hogyan változik az optimális célfüggvényérték, ha a P3 pék kapacitását és a B3 bolt igényét egyaránt 
d-vel növeljük, ahol d egy kis pozitív szám? 
5.Feladat 
Követ kell szállítani Tapolcáról, illetve Veszprémből Kaposvárra és Pécsre. A szállításnál mind 
szárazföldön, mind vizen közbülső szállítási pontok iktathatók be. Tapolca kapacitása 120 egység 
hetente, Veszprém kapacitása 80 egység/hét. Kaposvár igénye 130 egység/hét, Pécs igénye 70 
egység/hét. Egy egységnyi kő szállítási költségeit az alábbi táblázatok tartalmazzák. 
Szárazföldön:                                            Vízen: 

 Badacsony Bfüred   Fonyód Siófok 
Tapolca 14 19  Badacsony 5 8 
Veszprém 21 15  Bfüred 8 5 

Szárazföldön                                 Szárazföldön közvetlenül 
 Kaposvár Pécs   Kaposvár Pécs 
Fonyód 15 20  Tapolca 50 70 
Siófok 18 16  Veszprém 68 60 

Más viszonylatban (például Badacsonyból Füredre, vagy Tapolcáról közvetlenül Fonyódra, stb.) a 
szállítás értelmetlen, ezért nem lehetséges. 
Optimális (minimális költségű) szállítási tervet kell készíteni. 



 
a. Töltse ki az alábbi táblázatban az üres cellákat a megfelelő számokkal úgy, hogy az eredményül kapott 
klasszikus szállítási feladat alkalmas legyen a fenti összetett szállítási feladat megoldására! Az üresen 
hagyott cellákat M-nek értelmezzük, azokat kitölteni nem kell. 

 
Az alábbi táblázat egy optimális szállítási tervet tartalmaz a hozzátartozó (optimális) duálváltozókkal 
együtt: 

 Duálvált. 14 11 19 16 34 32 
Duálvált.  Badacsony Bfüred Fonyód Siófok Kaposvár Pécs 
0 Tapolca 120      
4 Veszprém  80     
-14 Badacsony 80  120    
-11 Bfüred  120  80   
-19 Fonyód   80  120  
-16 Siófok    120 10 70 

b. Van-e olyan optimális megoldás, ahol Balatonfüredről két kikötőbe is szállítanak? 
c. Az alábbi viszonylatok közül melyikre igaz az, hogy ha az adott viszonylat költségét egy kis pozitív 
számmal növeljük (minden mást változatlanul hagyva), akkor az optimális megoldás egyértelmű lesz? 
6.Feladat 
Fát kell szállítani Ajkáról illetve Várpalotáról Taszárra és Szigetvárra. A szállításnál mind szárazföldön, 
mind vizen közbülső szállítási pontok iktathatók be. Ajka kapacitása 1000 egység hetente, Várpalota  
kapacitása 900 egység/hét. Taszár igénye 800 egység/hét, Szigetvár igénye 900 egység/hét. Egy 
egységnyi fa szállítási költségeit az alábbi táblázatok tartalmazzák. 
Szárazföldön:                                     Vízen 

 Révfülöp Tihany   Boglár Szántód 
Ajka 7 11  Révfülöp 2 4 
Várpalota 9 8  Tihany 5 2 

Szárazföldön                                   Szárazföldön közvetlenül 
 Taszár Szigetvár   Taszár Szigetvár 
Boglár 7 10  Ajka 26 34 
Szántód 10 9  Várpalota 32 31 

Más viszonylatban (például Révfülöpről Tihanyba, vagy Ajkáról közvetlenül Boglárra, stb.) a szállítás 
értelmetlen, ezért nem lehetséges. 
Optimális (minimális költségű) szállítási tervet kell készíteni. 
a. Töltse ki az alábbi táblázatban az üres cellákat a megfelelő számokkal úgy, hogy az eredményül kapott 
klasszikus szállítási feladat alkalmas legyen a fenti összetett szállítási feladat megoldására! Az üresen 
hagyott cellákat M-nek értelmezzük, azokat kitölteni nem kell. 

Az alábbi táblázat egy optimális szállítási tervet tartalmaz a hozzátartozó (optimális) duálváltozókkal 
együtt: 

 Duálvált. 7 8 9 10 16 19 0 
Duálvált.  Révfülöp Tihany Boglár Szántód Taszár Szigetvár Fiktív 
0 Ajka 800      200 
0 Várpalota  900      
-7 Révfülöp 1100  800     
-8 Tihany  1000  900    
-9 Boglár   1100  800 0  
-10 Szántód    1000  900  

b. Van-e olyan optimális megoldás, ahol Tihanyból két kikötőbe is szállítanak? 
c. Az alábbi viszonylatok közül melyikre igaz az, hogy ha az adott viszonylat költségét egy kis pozitív 
számmal növeljük (minden mást változatlanul hagyva), akkor az optimális megoldás egyértelmű lesz? 
7.Feladat 
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8.Feladat 

 

 
 

 



 

 
 

 
 

9.Feladat 

 

 

 
  

  
10.Feladat 
5 új szakmunkásnak kell 5 precíziós kivitelt igénylő feladat megoldását betanítani. Korábbi 
tapasztalataik és munkaköreik ismeretében a következő táblázat állítható össze, ami jó közelítést ad a 
betanítási időkre (cij = az i-edik munkás j-edik feladatra történő betanításához szükséges idő). 

15 3 12 25 19 
8 6 10 19 23 

12 4 9 4 17 
4 17 9 3 11 

13 27 24 13 14 
a. Határozza meg (karikázza be), hogy a munkások feladatokhoz történő milyen hozzárendelése esetén 
lesz minimális a betanításhoz szükséges összidő, feltéve, hogy a 4. munkás nem kaphatja a  
3. feladatot! (Mindegyik munkáshoz egy feladatot, mindegyik feladathoz egy munkást rendelünk.) 
b. Mekkora a minimális összköltség ebben az esetben? 
11.Feladat 
5 új szakmunkásnak kell 5 precíziós kivitelt igénylő feladat megoldását betanítani. Korábbi 
tapasztalataik és munkaköreik ismeretében a következő táblázat állítható össze, ami jó közelítést ad a 
betanítási időkre (cij = az i-edik munkás j-edik feladatra történő betanításához szükséges idő). 

15 22 22 26 17 
27 24 26 13 3 
18 20 21 21 6 
5 11 26 27 17 

11 7 13 19 16 
a. Határozza meg (karikázza be), hogy a munkások feladatokhoz történő milyen hozzárendelése esetén 
lesz minimális a betanításhoz szükséges összidő, feltéve, hogy a 3. munkás nem kaphatja a  
4. feladatot!(Mindegyik munkáshoz egy feladatot, mindegyik feladathoz egy munkást rendelünk.) 
b. Mekkora a minimális összköltség ebben az esetben? 
 

 

 


